
Integraalilaskenta, verkkomateriaali
Matematiikan perusopinnot

5. Integrointi
5.4 Määrätyn integraalin ominaisuuksia
5.4.5 Paloittain jatkuvat funktiot

Huom. Integroituvuuden käsite voidaan laajentaa jatkuvista funktiois-
ta paloittain jatkuviin funktioihin.

Esimerkki. Olkoon

f(x) =


√
1− x2, 0 ≤ x ≤ 1

2, 1 ≤ x ≤ 2

x− 2, 2 < x ≤ 3.

Tällöin ∫ 3

0

f(x)dx =

∫ 1

0

√
1− x2dx︸ ︷︷ ︸

neljännesympyrä

+

∫ 2

1

2dx︸ ︷︷ ︸
suorakulmio

+

∫ 3

2

(x− 2)dx︸ ︷︷ ︸
kolmio

= A1 + A2 + A3
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4
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Kuva 1. Paloittain jatkuva funktio

1



2

Viitteet

[1] R. A. Adams and C. Essex, Calculus: a complete course, Ninth edition, Pearson,
Ontario, 2018. Sivut 305–306.


