
Integraalilaskenta, verkkomateriaali
Matematiikan perusopinnot

5. Integrointi
5.6 Integrointi sijoittamalla
5.6.4 Trigonometrisia integraaleja

Esimerkki. ∫ π/2

0

sin2(x) cos(x)dx.

Sijoitetaan
u = sin(x) = g(x), du = g′(x)dx = cos(x)dx.

Rajoiksi saadaan

x = 0→ u = g(0) = sin(0) = 0, x =
π

2
→ u = g(π/2) = sin(π/2) = 1.

Siis ∫ π/2

0

sin2(x) cos(x)dx =

∫ 1

0

u2du =

∣∣∣∣1
0

u3

3
=

1

3
− 0 =

1

3
.

Esimerkki.∫
tan(x)dx =

∫
sin(x)

cos(x)
dx = −

∫
1

cos(x)
(− sin(x))dx

= −
∫

1

u
du = − ln |u|+ C = − ln | cos(x)|+ C.
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