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Viides kirja
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128 Alkeiden viides kirja késittelee kaikenlaisten suureiden mittaamis- en
3, 6, 12, .24, 48 n. e ta, kuvissa esimerkkind ainn pitunsmitta. Kirjassa selvitetiin tiy- ”Jor
4, '8, 16, 32, 64 i . n. e dellisesti yhieismitattomuuden ongelina ottamalla kayttoon suhteen niin
5,10, 20, 40, 80} n. e kiisite ensin yhteismitallisille ja sitten heti myds yhteismitattomil- sam
15, 30, 60, 120, 240 ]‘ e le suureille. Nain tdsmennetian, mitd tarkoitetaan silld, ettd kahden nii
a thin terran l.nronlfullliav on, [agis p.“rm?rﬁ bimgpradn, nii‘n janan pituuksien suhde on v/2 tai 7 tai etti kahdella janaparilla on bl

fe faabaan phtdmoniia fiwnlla mpss  pileretvPl fen pmpde o . s T .
rille,  Suitenfaani el faateta, nlinfuln ebellifestds nabbian, sama pltlhl-llksllell suhd(::. %mna Eudoksolfsen suhdeoppina '(alkuperall— la 1
wiirtaa pmppran fifaan elf@ pitipatide Paitentalfia monituls nen keksija lienee tosiasiassa vanhempi) tunnettu syvéllinen teoria yhd
mia, cbla olifimadin pheifronifia Ja phtatuninaifia, Sifoln on -- nykyaikaisesti tulkiten — tapa médritelld reaaliluvut lihte- det..
on parasta Jafaa ne relld fuoraa Pultnaa Pestlpisteen pmpis nélld rationaaliluvuista, siis jotakin samantapaista kuin Dedekindin esit
¥ifls, fotfa phteenfas tefewiit 360°, niln moneen ofaan, Fuin leikkankset. Bukleides tosin pitdd muut suureet erossa luvuista. Han sau
gl:'::l::::m:lfgp;;:t:gggz‘:s{:m ”ggg., ';n;__:ﬁ‘;;'{,“;ﬁ,@ﬁ:‘:'“;g kehittéd rationaalisten suhteiden opin uudelleen lukuteorian yhtey- wel
vin, ! Jofa: fulina pannaan fulitasppfatifin mukaan tesflplss d'?ssa, mutL.a el endé palaa ka.31t.telemaan. yhtel'smltatton-luutta. On lais
teefen jo- feifoo Paacteela, fofa o felifenté ofw Febadtd ja siis makuasia katsotaanko muinaisten kreikkalaisten keksineen reaa- {ap
jonfa Jafine on feitenfunnan fiwu, liluvut vai ei. hiyy
; : 11y
5.1. Médritelmid. Eukleides aloittaa viidennen kirjan 18 misritel- P
i AT T W Sl P willd, mutta oi ositi yhtddn untta aksioomaan. Aschanin kiidunksessia on i
sen sijaan 20 mitdritehnidd ja muitakin eroja vanhoilin késikirjoituksiin 'me‘.

verraten.
%iibeﬁ ﬁitia, ' - (1) Pienempéa suuruutta sanotaan suuremman tasaosaksi, jos :
: pienermnpi jakaa tasan isomman eli mittaa sen.

m’imfﬁﬁ. ; : (2) Suurempaa suuruutta sanotaan pieneramin monikerraksi,
1, Pienempdd fuuruutta fanotaan tafaofatfl (part, 195 Plenemp! mltta_“ sutremmmat oo o 1/?
aliquot, submultipel) lfommaela, 108 plenempi lﬂfﬂﬂ ta[au Aschau ol sclitii, miti t‘(l-l‘k()lt()tu':l,l"l 311111'1.111(1(',11n ('.1.1 suur(:oll'ft . btromf:— )
. rin ruotsinnoksessa sanotaan, ctti suureita ovat pituudet, pinta-alal ja s
ifomman, ell mittaa fen. iy L &g " L T fa
Mutta ifﬂllwﬂ(\ fuutuutta fanotamt monilertat: tllrLV]llld()t:.']./llll(rl. A.sdmnm.on hiuunnyt, CH.(‘:] kulinia mainita. b(‘,l-l sijaan g

2. Asclian midrittelee puhekielesti tutug puolikkaan, kolmasosan, jne. ki-
"m (multipel) Pi!lltllllll(‘ﬂt& o8 pienempi mittaa. fuu- sitteet. Sanoin hiin midrittelee: A on yhtdmoninkertainen Bistd kuin ¢ k

temmg;. g) 5 : : g D:stét, mikili A sisiiltdi mittansa B yhtd monta (m) kertaa kuin C sisil-

iemlllpﬁn ﬁlurllutta anotaan filfoin Mpos fuuréins tad mittansa D el kun A =m x B j ja C=mxD.

man mitaffl - Nod fiis furewnd fifaless mittanfa foff, Aschanilla on miidritchnid valaiseviksi tarkoitettuja selityksii. Esimaorkit

foline, nelia fﬂ"“t el ufelimiiin, niin fitd fanotaan fatfis, ovat valitetbavasti Jukija: 8 on neljikertainen 2:sta” ja 73 ci ole nikiibn 'l
Eolmes, mllﬁa, «ﬂ{ monifertaifeffi, ia pienempia faios

tasa-osa 8:sta”. Hiin jatkaa sclittamalld ennakkoon myds scuraavien méd-
ritelmien sisillon, Sclitys of kuitenkaan vastaa midritchnion tarkoitusta




ALKEET

cikd Eukleideen sanamuotoa, mistd Aschan huomanttaakin, Hinen tissi
ennakkoon antaimansa oma selitys suhdckisitteelle on seuraava:

"Jos jokin pienempi suuruus jakaa tasan kaksi isompaa suuruutta,
niin sitd sanotaan yhteisekst mitaksi (comrmuinis mensura) ja isompia
samamitallisiksi (commensurabla)). Jos A=m x K ja H =n x E,
niin A ja H owat samamitallisel ja niiden yhteinen mitta on F. Mut-
ta. loytyy sellaisiakin suuruuksia, joita ei taideta jakaa tasan samal-
la. mitalla, miten suuri eli pieni mitta hywinsi otetaan; silld jos se
vhdenki jakaa tasan, niin toisesta aina ja&api joku osa yli. Naita tai-
detaan sentdhden sanoa samamitattomiksi (incommensurabla). Jos
esimerkin tahdot, 16ydat sen nelidsté, jossa siwu ja lawistdja owat
samamitattomat. Jos A ja K owat samamitattomat ja tahtoisit ne
werrata toisiinsa, niin woit kylld 16ytiaa kolmannen suuruuden sen-
laisen, ettd A on kohalleen = m x H, mutta E ainoasti likimddirin
(approximatift) = n x H. Ja koska néin taidetaan tulla kuinka likelle
hywénsi samamitattomienkin kekendisti arwoa, niin niita tawallises-
ti werrataankin silla lailla toisiinsa, ettd otetaan toisesta niin pieni
osa, ettéd joka mittaa toisenki niin tarkkaan, ettd se pikkuinen, joka
jaapi yli eli waille, ei waikuta asiaan mitadn. Euklides, jota seuraam-
me, tekee kuitenkin toisten, kuten kohta saadaan ndhda”.

Tamidin harharetken jilkeen Aschan palaa Fukleideen jiljille.

(3) kaksi suuretta ovat, vertailtavissa, eli niilla on suhde, mikéli
toisella on moninkerta, joka on simirempi kuin toinen suure.

Aschan huomanttaa, cttd vertailtavuns eli yhtdlaiswus edellyttid, ettd mo-
lemmat suureet, ovat samaa lafia, siis kiumpikin esim. pitinus tai ala, koska
sanotaan, etti toinen on sunrempi kuin toinen. Tarkkaan lukien médri-
telmé. sanoo myds, ettei ensimmiiinen snurnus ole 707 eikd toinen "oo”.
Sitd paitsi midritelmi on epailemiattd tarkoitettn symmetriscksi, joten
kumpikaan i saisi olla 0" cikd "oo™.

(4) Suhde on kahden vertailtavissa olevan suurunden vilinen
relaatio.

Tami madritclma on episelvil tai jopa tantologinen, cihiin ole selviii,
miké tarkoitetaan sanalla relaatio.
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taon puoleffi, elt Polmasds, neljasofaifetfi i n.e. @,
2 on nefigdofalnen furruus 8i8ta ja 8 on netjafertalnen 2:éta,
Musta 3 ei ole mikilin tafasofn 816ta, fila jod 8 jaetaan 3illa,
nlin 2 Jaapl pit, @tti A on melertainen E:bth, ell E meofainen

\ 1 ! A
Aidta, ofoitetaan feuraawasdtis A=m X E, ¢l E=_, —

A on phtmonifertainen Eagtd tuin H on Létd, jo# A {Ifal
titd ndttanfa B phtamonta Pertaa Fuin H mittanfa 1, G,
8=4X2 ja 12=4 X 3: fentiibden owat 8 fa 12 phtis
monifertaifet (nimlitdin 4=fertaifet) 2:8ta ja 3:6tas pleifeen
jo8 A=m X E ja H=mXT,niinA ja I swat phtamonle
fertaifer (m:Fertaifet) E:étd ja Ligtd,

o8 plenenpi funryus fafaa tafon Fab ifompaa fuurnutta,
nlin fitd fanotaan phteifefft mitabfi (communis mensura)
ja ifompla famamitallifitfi (commensurabla), %08 A=
mXEjo H=nXE, niln A jo H owat famamitaliifet o
niiden pbteinen mitta on B. TMucta ptpy fennnoifialbin fitus
ruutfia, joita el taldeta jafaa tafon famafla wmitala, wmiten
fuurl etl pien! mitta Hprodnfi otetaans filka jos fe phdenti jae
Paa tafan, nlin toifedta aina Jadpi jofu ofa pil. Niith tais
betaan fentibben fanoe famamitattomiffl (incommensu-
rabla), 08 cflimerfin tabdot, [BYdAE fen nelivdfd, josfa fu
ja lawidtaja owat famamitattomat, Nod A ja T owat for
mamitattomat fa tabtoifit ne wervata toliilnfa, niln woit Pyl
1optad Folmannen futtrnuvenn H fenlaifen, eftd A on fobals
feen =m XH, muita E alnoadtl lifimadrin (approxima-
tift) =nX H. Sa tosPa niln talbetpan tulla Fulnfa lifele
porodnfa  famamltactomientin fedfeniibti arwoa, niln wlita
tawallifestl wervataanfin i lnilla toifilnfa, ettd otetnan
tolfedta niln pteni” ofn, Jofa - lttaa toifenti nlin tarffaan,
etti fe piffuinen, jofa jadapl pli elt yallle, ¢i waifuta affean
mitatn. Guflives, jota fouvaanune, tefee Fultenbin toldten,
niintuin fobta faabaan nibbd.

3, Me {uuvundet owat yhtilaifet, joidta toinen

monifervottuna taitan fulla tofdta funcemmat(i.
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iR, RBliwaa taibetaan jatfaa, funned tulee pitemmati

toldta wilvaa, pimtaa (ewittdd pitnubelle ja lewepbelle, eftd

fe on funremypl toista pintaa,  Wivat owat fils phalalfet

fuuctubet niinfuliy pinnatfin, - Mutta wiiwa ja pinta Feates
ninfe owat erifaifia, niinfuin Pppnaeds fa vwuofituronttin,
joita el Willidn tewalla Fap tolfiinfa wermaamimen,

4. ©ubbe (zatio, ruotf. forhéllande) on Fabben yhid.

[alfen, toluen tvifeenfa woerealun fuurunben fesfendinen
arwo, eli ifous, - :

M. Subde Fabden phtilaifen fuuruuden willla ofoites
taan tawallifesti fiten, ettd molenmmat mitataan famafia mis
talla ja mikamiadedt Jaetaan toinen toifelanfa, G, on

_tanfo =5 fypnirad Ja foll 3 fypnarda: fii8 on tanto fylen

fubteen § ofan, i tanfo on == 13 fblth. os A ja B owat
vhtdlaifet fuuruubet, nitn ne enfin tebdbain pptalaatuifitfitin
la fitten jactaan teinen tolfeDanfa.  SaPoinerftl A : E fiffoin
mertitfee niiben (ubteeny o tutfitaantin fentuotéta wertaqs
iigta fitemin geomeltrisk prapottion, el pareinnin qvot-lir-
hdllande, fe ons ofamadrasfubteetil, Jo8 tansd ofvitetaan,
fulnfa patie funrempl, el plenenpt fionrins on foldta funs
ritta, jofa fapabrust fiten, ettd tolnen wabennetsan toifella,
niin femioidta fibdesta fanotagn arithmetisk proportion,
efl pareminin diferens:fSrhlllande, evosfubteefii. e
moinen on A—IHL - Sartain tpffanaan whmeifet {ianfs,
ta8fd efittelenniie sfmmadralfia fubteita.

Jo8 A fii6 on=mXHja E=nXH, nlin niiben
fufbe A E_:E. - Ofamdardn 3:, Jofa ofelttaa, Buinfa wos

nedtt efi wibin iwddraan E on A:sa, fanofaan fubteen

felittajatii (ralions index), ja imofernpla funyuutfin fufe

teedfa Futfiltaan jafent®fi, toléta edellifelfi jo toiata jalfis
wmaifeRfi. Cro famamitalifien ja famamitattomien wilifé
on npt ainoastt fe, — jod Paiffi merkitadn niinfuln ennen, —

ettd ebellidten |’_u_bbc A E on foballeen = E‘ , ntta famas

o itattohien mﬁli[l& fubde A : E alnoadti on (lifimddrin = ?-.
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Aschanin esimerkit ja myos terminologia, jossa "relaatio” on kidnnetty
sanoilla "keskindiisen arvo” el "isous” antavat yinmirtis, otti kyscessii
olisi "mittalukujen” osamdirii: "Sulide kalden yhtilaisen suurmuden vilil-
I osoitetaan tawallisesti siten, cttid molemmat, mitataan samalla mitalla
Ja mittandérit jactaan toinen toiscllansa. Esim. tanko = 5 kyyniirii ja
syli 3 kyyniirid: siis on tanko sylen suhteen 5: osaa, cli tanko on = 1%
syltd.” (Aschan mainitsee tosin ohimennen, etti on olomassa muitakin re-
laatioita, erityisesti "sama crotus” on relaatio siind missi "sama osaméii-
riikin”.) Téssi yhteydessi Aschan midrittelee apukiisitieiti. Mittalukujen
osamddrii hiin sanoo sulibeen selittdjaksi (inder) ja alkuperiiisia suuruuk-
sia suliteen edelliseksi ja jilkimmdiseksi jisencksi. Suhdetta hin merkit-
see kaksoispisteelld ja kivjoittaa esim. 4 B = i; kun A on tanko, B syli
jo :; niiden subteen "selittéjia”. Tilldin 34 = 5B, kit vastaa BEukleideen
tapaa ilinaista tillaista suhdetta.

(5) Suuruudet ovat samassa suhteessa, ensimméainen toiseen ku-
ten kolmas neljinteen, jos aina silloin, kun ensimméisesté ja
kolmannesta otetaan yhtamoninkertaiset ja toisesta ja nel-
Jannestd oletaan yhtamoninkertaiset, kidy niin, etté ensim-
méisen moninkerta on suurempi kuin toisen moninkerta ta-
san silloiu, kun toisen moninkerta on suurempi kuin neljan-
nen moninkerta ja vastaava piatee myos yhtiasuuruudelle ja
piencnunyydelle. 'Toisin sanocen: A : B = ' : 1D merkitsee,
ettd kaikilla n, m ¢ N on

nA > mB jos ja vain jos nC' > mD,
nA = mB jos ja vain jos nC = mD), ja
nA < ml jos ja vain jos nC < mD,

eli lyhyesti

nA >=<mB jos ja vain jos nC >=< mD.

Muistuluksessa toistetaan méiritelms ja Aschan kirjoittaa lisiksi omin
piin, etti A @ B = ' 1 D piitee "jos selittijit % ja (5 ovil, yhti sunret”.
Aschan kitytti siis tdssd lnknja olettacn renalibivat tunnetuiksi. Buklei-
deshan vilttid tillaista, koska lukukisitetta tai laskutoimituksia ¢ ole
miédritelty.
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(6) (Jatkoa edelliselle) Jos kerrankin tapahtun, ettd ensimmii-
sen moninkerta on suurempi kuin toisen moninkerta, mutta
kolmannen moninkerta on pienempi tai yhtd suuri kuin nel-
jénnen, niin sanotaan, etti ensimmaisen suhde toiseen on
suuremps kuin kolmannen suhde neljinteen. Toisin sanoen:
A B > C: D merkitsee, etti on olemassa n, m € N siten,
ettid

nA > mB mutta nC < mD.

Aschanin nmistutuksessa méidritelmi toistetaan vetoamalla jilleen mitta-
lukuihin: A B > C : D pitee, jos selittiji % on suurempi kuin sclittiji
fei

D

(7) Kahden suhteen yhtdsunruus on nimeltiaén verranto.

Aschan kiyttds tosiaan sanaa "verranto” (proportio, analogia).

(8) Verrannossa esiintyvid suureita kutsutaan verrannollisikss.

Aschan kiyttii sanaa "verrannolliset” (proportionela) ja muistuttaa vieli,
ebtA verrannossa esiintyviil sunreita sanotaan sen jiseniksi.

(9) Verrannon jisenistd viihint4din kolme ovat eri suuria.

Jos A B = C: D, niin voi olla B = C, jolloin A, B(= C) ja D ovat
kaikki kolme verrattavissa olevia snircita jn A : B = B : D. Klassinen
nimi télle tilanteclle on jatkuna suhde, Aschanilla kerto-werrannollisuus
(Vrt. geometrinen keskiarvo). Tapaus A = D on merkintsji vaille sama
asia. Scn sijaan A = €' johtan tilanteescen, jossa suhteet ovat samat,
sils myts B = D ja on saatn chdon (9) vastaisesti identtinen verranto
A:B=A:B.

Tami midritelmd oi ndytd midrittelevin mitiaan kisitettid. Eukleides
ei ndy myoskiin ottavan huomioon sitd mahdollisuntta, ettd voisi olla
A = B ja C = D. Madritelmi (9) niyttiai siltd, kuin se nimenomaan
kieltiisi tamin mahdollisunden ja Yidenttisen verrannon”, ja kyseessi oli-
si "verrannon” miédritelmén tiasmennys. Niin o kaitenkaan ole, silli seki
lauscessa 5.7 ettéd 5.9 esiintyy verranto, jossa on vain kaksi erismrta ji-
senti, mistd Aschan hnomanttaakin, Midiritelndn (9) alkuperdisyytti on
epiilty, mutta sc licnee aito. Strémer kuittan ongelman sanomalla, otti
(9) @i ole mn&dritelmé.
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Mutta fubbe A : E=";':- on mpss foifin n X A=m X H,
nlinfuln 3 tanfoalin = & foltd, Ja tamd onfin Cubllvelfen
tapa fubtelta ‘mertited, Mutta ndin b&n fanos alnoast
famamitannollifiste; waan Jod fuuruubdet owat famamitattos
mat, laufun bin, Pepalleen Palfidfa pupnatfenfa: nstertalnen
Atéta. on  toitfa  funrempl, efi plenempl fuln m:Pertainen
E:8ta, Sentabden Podba Hdn pbtend pubuit feld famamicals
lifiéta, ettd  famamitattomigta, funlne bin aina laufuwan:
nafertalnen A:8ta on taiffa fuurempl, phedfuuri
eli pienempl tuln msfertainen Eiéed,

5. Sunruudet owat famasdfa fubicesfa:
enfimdinen toifeen fuin Folmasd neljdnteen, jos
enfimdifestd ja folmannesta otetaan yhtmonifertaifet
ja toifedta ja mneljannestd vhtdmonifectaifet, ja flioin
aina tapabtuy, minfectaifet bywdn[d ndmd owat, ettd
enfimdifen moniteciainen on {uuvempi, yhtafuuei eli
pienemypi toffen monifertaista famalla fuln  folmannen
monifertainen on funrempi, phtdfuuci eli pienempi nel-
jénnen monitertaista,

M. Yo# nelfd funruucta owet famadfa (ubteedfa, nlin
on peri wastoin enftindiffen monifertalnen fuurempi, phtie
fuurl eli plenentpl fuln tolfen monifertainen ja famalla fole
mannen wenifertalnen fuvvempl, potafintel el pieneinpi nels
jannen wmonifertaidta, — Jo8- A, E, H, 1, owat famasfa
fubteedfa, Ja ta&fi on efiteltawa. fabben fubteen vhEkIdifpps,
niin ne nelii Meuriuten: fivjoitetaan fabteen fubteelen, Joiden
wilille pannaan phrafunruiden nietffl, {is A 1 R=H I,
Sa job muistainie, Minfa Guilibed nidiras fubteenfa, nlin
fobta MYS# pmmarramine famanfin  werrannon  Mobon,

KR8 fuurnudet faffi Jo falfi oot famaniitalfiie, niin ne

il _ B e O A
owat famasfa fubteedfa, jod felltthjat 3 Ja T owat vhtafunret,

6. Mutta jo8 Eervanti tapabiuiff, ettd enflmdifen
monitertainen ofifi funrempi toifen monitertaista, waan
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(1) 8 Verrannollisnus

(2) 6 Suhteiden erismiruus

(3) 9 Verrannossa on enintiin kolme samaa jisenti
(4) 10 Verrannon kahdentaminen

(5) 11 Verrannon kolminkertaistaminen

(6) 12 Vastinjisenct verrannossa

(7) 13 Suhteiden vnorottaminen

(8) 14 Suhteen kidntaminen

(9) 15 Suliteen yhdistaminen

10) 16 Suhteen osittaminen

11) 17 Sulteen konvertoiminen

12) 20 ja 18 Jarjestcttyjen suhteiden katenaatio
(13) 20 ja 19 Hammennettyjen suhteiden katenaatio

(
(
(

Aschanilla méiritelmissi esiintyviit ylimariiset kiisitteet ovat verran-
to (7) ja suhteiden tnlo (17%).

Ongelmallinen piirre Aschanin tekstissd on inittalukujen ja niiden osa-
médrien kiyttd. Reaaliluvot, erityisesti irrationaaliset, eivat knuln
Eukleideen jirjestelmiisin, vaan 5. kirjan idea on nimenomaan luoda
reaalilovuille geometrinen vaihtochto
tAmansuuntainen teoria.

Seuraavien piittelyiden varsinaisena tavoittcena on osoittaa sitovasti,
etté edelld médritellyt verrantojen muotoilut siilyttiviit oikeat verran-
not oikeina, siis esimerkiksi, cttijos A : B=C : D, niin B: A= D : C.

historiallisesti ensiminidinen

5.2. Lauseet ja tehtdvit. Kuten toisen kirjan alkupiin
my6s viidennen kirvjan lanseiden sisiillon voi ilmaista algehralli-
§in_kaavoin. Tuetfelemme ne lukemisen helpottamiseksi. Thssi

m,n,... ovat luonnollisia lukuja ja a, b, ... suureita.
51. ma+mb+---=mat+b+...)
52. ma+nat+---=(m+n+...)a

5.3. m(na) = (mn)a

54. josa:b=c:dniin ma:nb=mc:nd
55. ma—mb=ma-b)

5.6.  josn < m niin ma —na=(m-—n)a
5.7. josa=bnina:c=b:c

58. josa>bnina:c>b:c

659. josa:c=b:c¢, niina=2=%
jajosa:b=a:c, niinb=c

510. josa:e>b:c,niina>b
jajosa:b>a:c ninb<e

5.11. josa:b=c:djac:d=e: f,niina:b=ce:f

5.12. josa1:blzagzbgz...,niinal:b1:(a1+a2+...):
(b1+b-2+...)

5.13. josa:b=c:djac:d>e: f,niina:b>e:f

5.14.  josa:b=c:d, niin (a < ¢) aina ja vain, kun b < d

6515, a:b=ma:mb

6.16. josa:b=c:d,niina:c=>b:d

5.17. josa:b=c:d,niin (a—b):b=(c—d):d

5.18. josa:b=c:d, niin (a+b):b=(c+d):d

5.19. josa:b=c:d,nin(a—c):(b—d)=a:b

520. josa:b=d:ejab:c=e: fjaa>c niind> f
(vastaava merkeille = ja <)

521. josa:b=e:fjab:c=d:ejaa>c niind > f
(vastaava merkeille = ja <)

5.22. josa:b=d:ejab:ic=e¢:f,nina:c=d: f

5.23. josa:b=e:fjab:c=d:eniina:c=d:f

524. josa:b=c:djae:b=f:d nin(ate):c=
(c+f):d

5.25. josa:b=c:djaa>ba>c niine+d>b+c¢

LAUSE 5.1. Jos tietyt suureet ovat yhtimoninkertaisia toisista suu-
reista, kukin omastansa, niin ne yhteensd ovat yhtdmoninkertaiset
toisista suureista yhteensd.

Algebrallisin merkinndin viite sanoo ma+mb+--- = m(a+b+...).
A a B ofe=tl o
B F

Tonisrus.

Ensin Eukleideen mukaan vain vihin modernisoiduin puhetavoin:

Olkoot AB ja CD m-kertaiset suureista E ja F. Osoitetaan, ettd
AB ja OD yhteensd ovat m-kertaiset suureista E ja F' yhteensi,






