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1. Olkoon C' kérkipisteiden z =0, z = 1, z = 1 + 4, ja z = ¢ muodosta-
man nelion reuna, kérkipisteiden jérjestyksen mukaisesti suunnattuna,
ja kerran kierrettyné. Osoita kidyttaméatta Lausetta 1.3.1 tai sen korol-

laaria, ettéd
/ e“dz = 0.
c

2. Laske fw(x —2xyi)dz, z =z + 1y, missi y: 2 =t +it?, 0 <t < 1.

3. Laske [, Z*dz, missi C' on Tehtévissi 1 annettu dériviiva.

d
/ Zdz :/ —Z,
|z|=1 lz|=1 ?

missd integroidaan kerran vastapéiviaan?

4. Totta vail tarua:

5. Johda seuraavat arviot:

(a) Jos C' on ympyrén |z| = 3 muodostama suljettu kdyré, niin

/ dz 3T
| < —.
cZ2—i| T 4
(b) Jos v on jana pisteestd z = R > 0 pisteeseen z = R + 27i, niin
/ 63zdz 3R
5 1+e?

(c) Jos T on se ympyrin |z| = 1 kehéin osa, joka kuuluu ensimméiseen
neljannekseen, niin

2me
—eR -1

2
/Log zdz| < W—.
r 4

(d) Jos 7 on jana pisteestd z = 0 pisteeseen z = i, niin

/esmzdz < 1.
”

6. Osoita, etté [, P(z) dz = 0, jos P on polynomi ja I' on suljettu dériviiva.

7. Todista: Jos f on jatkuva pisteessi z, niin

1
/ f(z4+tAz)dt — f(z), kun Az —0.
0
8. Olkoon f jatkuvasti derivoituva analyyttinen funktio, joka toteuttaa
ehdon |f'(2)| < M kaikilla z € D := {z : |z| < 1}. Todista, ettd

| f(22) = f(21)] < M2z — 2]
kaikilla z1, z9 € .



