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1. Olkoon ¢ = (c,) € £* ja midritellddn T, € B(¢?) asettamalla T,.((z,)) = (c,z,) kaikilla
(r,) € £2. Osoita, etti T, ei ole kiidntyvi, jos valitaan ¢, = % kaikillan € N.

2. Olkoot H ja K kompleksisia Hilbert-avaruuksia ja olkoon 7" € B(H, K). Lauseessa 5.1.1
osoitettiin, ettd on olemassa lineaarikuvaus 7% : X — H siten, ettd

(T'(x),y) = (z,T"(y))
kaikilla z € H jay € K. Osoita, ettd

(@) T* € BIK, H) ja [T < |T'[;

(b) operaattori 7™ on yksikisitteinen.

(Vihje. Arvioi kohdassa (a) lukua ||7*(y)||? ylospéin kun y € K.)

3. Olkoot H ja K kompleksisia Hilbert-avaruuksia ja olkoon 7' € B(H, K). Osoita, ettd
(T*)*=T.

4. Olkoot H, K ja £ kompleksisia Hilbert-avaruuksia sekid R, S € B(H,K)jaT € B(K, L).
Osoita, ettd

(@) (uR+ \S)* = mR* + A\S* kaikilla i, A € C;
(b) (TR)* = R*T".

5. Olkoon ¢ = (c,) € (. Etsi T operaattorille T}, : (* — (2,

Te((wn)) = (cnn).

6. Etsi T operaattorille T : (> — (2,

T((fﬂl,l‘Q, T3, .. )) = (O, 4.1'1, Ta, 4.1'3, Ty, .. )

7. Olkoon H kompleksinen Hilbert-avaruus ja olkoon 7' € B(H) kdéntyvi. Osoita, ettd 7™
on kddntyvi ja (T*)~! = (T1)*.



