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1. Osoita, että jos A ⊂ B ⊂ Rn, niin m∗n(A) ≤ m∗n(B).

2. Osoita, että joukko E ⊂ Rn on mitallinen jos ja vain jos Ec = Rn \ E on mitallinen.

3. Olkoon E ⊂ Rn ja olkoon f : E → [0,+∞] ei-negatiivinen Lebesgue integroituva
funktio joukossa E. Tällöin ∫

E

af dm = a

∫
E

f dm (1)

kaikille a ≥ 0. Olkoon g : E → R vaihtuvamerkkinen Lebesgue integroituva funktio
joukossa E. Osoita käyttämällä hyväksi yhtälöä (1), että∫

E

λg dm = λ

∫
E

g dm

kaikille λ ∈ R.

4. Olkoon A =]0, 1[ ja

fi(x) =
(1− x2)i√

x
.

Laske limi→∞
∫
A
fi dm.

5. Olkoon f : A → R on mitallinen ja olkoon a ∈ R. Osoita, että funktio f 2 + a on
mitallinen.


