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1. Olkoot A,B ⊂ R epätyhjiä. Osoita, että inf A ≥ inf B jos A ⊂ B.

2. Olkoot A,B ⊂ R epätyhjiä. Osoita, että

inf(A+B) ≤ inf A+ inf B.

3. Olkoon A mielivaltainen indeksijoukko. Osoita, että:

Jos Uα on avoin kaikilla α ∈ A, niin
∪

α∈A Uα on avoin.

4. Olkoon A mielivaltainen indeksijoukko. Osoita, että:

Jos Vα on suljettu kaikilla α ∈ A, niin
∩

α∈A Vα on suljettu.

5. Todista seuraava reaalilukujonoja koskeva aputulos raja-arvon määritelmien ja täydelli-
syysaksioman avulla:

(1) Jos (xn)n∈N on kasvava ja ylhäältä rajoitettu, niin

lim
n→∞

xn = sup{xn | n ∈ N } ∈ R.

(2) Jos (xn)n∈N on kasvava ja ei ole ylhäältä rajoitettu, niin

lim
n→∞

xn = sup{xn | n ∈ N } = +∞.


