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Osittaisderivaatta, esimerkkejä

Huomautus

Mikäli osittaisderivaatta fx(x , y) on olemassa, niin se saadaan lasketuksi tavallisilla
yhden muuttujan funktion derivoimissäännöillä pitämällä muuttujaa y vakiona ja
derivoimalla muuttujan x suhteen. Vastaavasti fy (x , y) saadaan pitämällä x
vakiona ja derivoimalla muuttujan y suhteen.

Siis derivointisäännöt pätevät, esimerkiksi

(fg)x = fxg + fgx ,

(
f

g

)
x

=
gfx − fgx

g2 .
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Osittaisderivaatta, esimerkkejä

Esimerkki
Olkoon

f (x , y) = x2 cos(y) + x + y2.

Nyt
fx(x , y) = 2x cos(y) + 1, fy (x , y) = −x2 sin(y) + 2y .

Huomaa, että fx(x , y) 6= fy (x , y). Edelleen

fx(π, 0) = 2π cos(0) + 1 = 2π + 1.
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Osittaisderivaatta, esimerkkejä

Esimerkki
Olkoon

f (x , y) = exy cos(x + y).

Määrää D1f (x , y), D1f (0, π) ja D2f (x , y).

Derivoidaan funktiota f ensin ensimmäisen muuttujan x suhteen. Tulon
derivoimissäännöllä ja pitämällä muuttujaa y vakiona saadaan

D1f (x , y) =
∂

∂x
(exy cos(x + y))

= exy · y · cos(x + y) + exy · (− sin(x + y) · 1)
= yexy cos(x + y)− exy sin(x + y).
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Osittaisderivaatta, esimerkkejä

Esimerkki
Olkoon

f (x , y) = exy cos(x + y).
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Saatiin
D1f (x , y) = yexy cos(x + y)− exy sin(x + y).

Siis

D1f (0, π) = = π0·π cos(0 + π)− e0·π sin(0 + π)

= π · 1 · (−1)− 1 · 0
= −π.
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